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CLASA a Vlll-a

a) (3p) Demonstrati ca: \/ﬁ(\/ n+1-— \/ﬁ) < %, oricare ar fi n numar natural.
b) (4p) Aratati ca:
(Vi-2-1)(V2-3-2)(V3-4—3)... (V2015 - 2016 — 2015) < ——

22015°

Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia: x? + 2[x] - {x} = 3(3 — {x}?), unde [x]
reprezinta partea intreagd a lui X, iar {x} reprezinta partea fractionara a lui x.

Fie punctele necoplanare A, B, C, D asfel incat AC=AD=BC=BD, E mijlocul lui (AB), iar
F mijlocul lui (CD).

(2p) Aflati masura unghiului dintre dreptele AB si CD;

(2p) Daca AA" L (BCD), demonstrati ca punctel B, A', F sunt coliniare;

(3p) Daca G este este piciorul perpendicularei din A pe bisectoarea<ACD, demonstrati ca
EG este paralela cu planul (BCD).

Fie piramida patrulatera regulati VABCD, {0} =ACNBD si P,Q € (VO). Daca
{E}=APNCV,{F} =CPNnAV, {S} =BQ NnDV si {T} = DQ N BV, aritati cd masura
unghiului dintre dreptele EF si ST nu depinde de alegerea punctelor P si Q pe segmentul
(Vo).

Notia: 1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Fiecare subiect se puncteaza dela 0 1a 7.
3. Timp de lucru 3 ore.



